T.D. 14 : Séries numériqgues  CORRECTION

1. Déterminer la nature de la série de terme géngi@ns les cas suivants :
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) u, =sin| = |~ = doncpar comparaisony u, converge.
n?)+n
N 1 1 1 .
i) u, ==Arctan = | ~— doncpar comparaisony_u, converge.
n n) +n

1)) u, =e*0 ZUH est grossiérement divergenta,)(n’ayant pas limite erroo .
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Iv) u = ~— avec0<—<— pour2<n, donc par comparaison a une
n 1+ n2 +o0 nn n 2n
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série géométriqué — converge et par suitd _u, converge.
n
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V) u, =¥n+1-4n ~ = doncpar comparaisony_ u, converge.
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Vi) u, = e—(1+1) ~2£ doncpar comparaisonz u, diverge.
n) +2n

vii) u, = al ( en fonction du réel strictement posaif
si1<a, Zun diverge grossiérement ; si a < lim n’u_ =0, doncZun converge.
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vii)  u =n ">= doncpar comparalsonz u, diverge.
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IX) u =n [ ”] o doncpar comparaisonZun diverge.
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X) u,=1-p Lo doncpar comparalsonz u, converge.

2. Soientz u, et Z v, deux séries convergentes a termes strictementtfposi

Remarque : La convergence de ces séries assure la (:onvergeriaesériez:(un + vn) :

Montrer que les séries suivantes sont égalemenecgentes :
) Yo max(uy)  0<max(y ,v)< yt oy,
i) PR 0<u,v, <%(un+ v,)

u, v u, v
iy > — 0<—rn <y
u, + v, u, +v,
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