St. Joseph/ICAM Toulouse

CB N°11 - SERIES NUMERIQUES - SUJET 1

1. Déterminer la nature des séries de terme général u,, dans les cas suivants :

1
a un_nQ—i-cosQn
1 1\"
b. un:<+>
2 n

c. u, = cos(n) —cos(n —1)

2. Soit E a, une série numérique positive, convergente.

n>0

Déterminer la nature des séries de terme général u,, dans les cas suivants :

a. up

Gnp

1 —cos(ay)

3. On définit la suite (uy)nen+ par

1
up, = In(n) — —
= 1+k

En étudiant la série de terme général v, = up41 — up, montrer que la suite (uy)nen+ converge.

4. On considére pour n € N :

2n® —n+42

Unp, 1
n.

a. Montrer que g Uy converge.

b. Question de cours : Donner Z

+oo

*'.
=0 n:

c. En déduire la somme de la série g Up,-

n>0

5. Etablir I'existence et calculer la somme de la série Z Uy, OU

n>2
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CB N°11 - SERIES NUMERIQUES - SUJET 2

1. Déterminer la nature des séries de terme général u,, dans les cas suivants :

a w, — ]sm(2n)\
n
b. u, = nn% -1

c. up=+vn—vn-1

2. Soit E an une série numérique positive, convergente.
n>0
Déterminer la nature des séries de terme général u,, dans les cas suivants :
Qn
1+ap
b. w, =sin*(a,)

Un

3. On définit la suite (uy,)pen+ par
n

1
Up = —
k=1 k

—1In(n)
En étudiant la série de terme général v,, = up41 — Uy, montrer que la suite (uy),en+ converge.

4. On considére pour n € N :
_3n?+2n—1

Unp, I
n.

a. Montrer que Z Uy, converge.
~+00 1
b. Question de cours : Donner Z —.

n!
n=0

c. En déduire la somme de la série E Up,.
n>0

5. Etablir I'existence et calculer la somme de la série Z Up, OU
n>1

1
nvn+ 2+ +/n(n+ 2)

Up =
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