
CALCUL VECTORIEL CORRIGE DES EXERCICES 2 – 7 – 10 – 12 – 19 – 23 – 26 - 31 

 

page 1/3 
 

 

 

Exercice 2 

 

 

 

 

 

 

Exercice 7 

 

 

Exercice 10 

 

 

 

 

 

 

 

 

A 

B 

F 

E 

C 

𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐴𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

𝐹𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐹𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 3 · 𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 3 · 𝐴𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

𝐹𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 3 · (𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐴𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗) = 3 · 𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

𝐹𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑘 · 𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝑎𝑙𝑜𝑟𝑠 𝐹𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∕∕ 𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

donc (FB) // (CE) 

A 

E 

C 

B 

2- 3 · 𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 5 · 𝐸𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  

3 · 𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 5 · 𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 5 · 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  

8 · 𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 5 · 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  

𝐴𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 5/8 · 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗  donc AE = 5 cm. 
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1- 3 · 𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 5 · 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 3 · 𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 3 · 𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 5 · 𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 5 · 𝐸𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

3 · 𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 5 · 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 8 · 𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 3 · 𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 5 · 𝐸𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

or  3 · 𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 5 · 𝐸𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗   donc  3 · 𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 5 · 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 8 · 𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ 
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Exercice 12 

 

G est le barycentre de (A ;a) et (B ;b), donc 𝑎 · 𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝑏 · 𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  

 

𝑎 · 𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝑏 · 𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗ ↔  𝑎 · 𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝑏 · 𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝑏 · 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  

↔ (𝑎 + 𝑏) · 𝐴𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑏 · 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

↔ 𝐴𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ =
𝑏

(𝑎 + 𝑏)
· 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

 

𝐴𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ =
𝑏

(𝑎 + 𝑏)
· 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗  ↔  𝐴𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑀𝐺⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  =

𝑏

(𝑎 + 𝑏)
· (𝐴𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ) 

↔ 𝑀𝐺⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  = 1 −
𝑏

(𝑎 + 𝑏)
· 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  +

𝑏

(𝑎 + 𝑏)
· 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗   

↔ 𝑀𝐺⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  =
−𝑏 + 𝑎 + 𝑏

(𝑎 + 𝑏)
· 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  +

𝑏

(𝑎 + 𝑏)
· 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ↔  𝑀𝐺⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  =

𝑎

(𝑎 + 𝑏)
· 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  +

𝑏

(𝑎 + 𝑏)
· 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗   

↔ 𝑀𝐺⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  =
1

(𝑎 + 𝑏)
(𝑎 · 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑏 · 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ) 

si 𝑎 + 𝑏 = 0, la géométrie n’est pas définie car la division par 0 n’existe pas. 

 

𝑀𝐺⃗⃗⃗⃗⃗⃗ =
1

(𝑎 + 𝑏)
(𝑎 · 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑏 · 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ) ↔   

𝑎

(𝑎 + 𝑏)
· 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  +

𝑏

(𝑎 + 𝑏)
· 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗   

par identification 
𝑏

(𝑎+𝑏)
= 𝑡  et  

𝑎

(𝑎+𝑏)
=

𝑎+𝑏−𝑏

(𝑎+𝑏)
=

𝑎+𝑏

(𝑎+𝑏)
−

𝑏

(𝑎+𝑏)
= 1 − 𝑡 

on peut donc toujours écrire    𝑀𝐺⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = (1 − 𝑡) · 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑡 · 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗   

 

 

Exercice 19 

 

G est le barycentre de (A ;2), (B ;1) et (C ;1), donc 2 · 𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 1 · 𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 1 · 𝐺𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  

1- I est le milieu de [B,C] donc 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 2 · 𝐵𝐼⃗⃗⃗⃗   ↔   𝐵𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐺𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 2 · 𝐵𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 2 · 𝐺𝐼⃗⃗⃗⃗  

alors ↔  𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐺𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 2 · 𝐺𝐼⃗⃗⃗⃗   (en effet  −𝐵𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗) 
 

2- 2 · 𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 1 · 𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 1 · 𝐺𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗   et  𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐺𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 2 · 𝐺𝐼⃗⃗⃗⃗   donc  2 · 𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 2 · 𝐺𝐼⃗⃗⃗⃗ = 0⃗  
 

3-  On a 2 · 𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 2 · 𝐺𝐼⃗⃗⃗⃗ = 0⃗ , alors G est le barycentre de (A ;2) et (I ;2). 
Ce qui est cohérent car I est le barycentre de (B ;1) et (c ;1) 
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Exercice 23 

1- 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ · 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 5 · 5 · cos (
𝜋

3
) = 5 · 5 ·

1

2
= 12,5  

𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ · 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 12,5 

2- 𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ · 𝐶𝐼⃗⃗⃗⃗ = 5 · 2,5 · cos (
𝜋

3
) = 5 · 2,5 ·

1

2
= 6,25  

𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ · 𝐶𝐼⃗⃗⃗⃗ = 6,25 

3- (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) · 𝐴𝐼⃗⃗⃗⃗ = (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗) · 𝐴𝐼⃗⃗⃗⃗ = 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ · 𝐴𝐼⃗⃗⃗⃗  

or 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ ⊥ 𝐴𝐼⃗⃗⃗⃗  donc (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) · 𝐴𝐼⃗⃗⃗⃗ = 0⃗  

 

 

Exercice 26 

1- 𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ · 𝑃𝑄⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 6 · 6 · cos(0) = 6 · 6 · 1 = 36  
 

2- 𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ · 𝑃𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 6 · 6 · cos (
𝜋

2
) = 6 · 6 · 0 = 

 

3- 𝐼𝑁⃗⃗⃗⃗ · 𝐼𝑃⃗⃗⃗⃗ = √
36

2
· √

36

2
· cos (

𝜋

2
) = 0 

 

4- 𝑄𝐼⃗⃗⃗⃗ · 𝑁𝐼⃗⃗⃗⃗ = √18 · √18 · cos(𝜋) = 18 · (−1) = −18 

 

 

Exercice 31 

 

  A(1,2,1)  B(2,0,1)  C(1,1,-1) 

 

1- 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∧ 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = |
1

−2
0

  ∧  |
0

−1
−2

 =  |
4
2
1

= 4 · 𝑖 + 2 · 𝑗 + 1 · �⃗�  

2- ‖𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∧ 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗‖ = 𝐴𝐵 · 𝐴𝐶 · sin (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗)̂  représente l’aire du parallépipède construit par les deux 

vecteurs. 

donc S = aire du triangle ABC = 
‖𝐴𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗∧𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗‖

2
 

𝑆 =
‖𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∧ 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗‖

2
=

√42 + 22 + 1²

2
=

√21

2
 

𝑆 = 2,3 𝑚𝑚2 

3- 𝐴𝐵 = √5  et  𝐴𝐶 = √5 

4- alors 𝐵𝐴�̂� = arcsin (
𝑆

𝐴𝐵·𝐴𝐶
) = arcsin (

√21

√5·√5
)   

soit 𝐵𝐴�̂� = 66,4° 
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